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TEOREMA

Si dos triangulos tienen un par de alturas congruentes, entonces las
areas de sus regiones triangulares son proporcionales a las longitudes
de los lados correspondientes a las alturas.

D A
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Si BH = NP, entonces

ABC 9

n

MNL
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COROLARIO

En un triangulo, al trazar una mediana, se determinan dos
regiones triangulares equivalentes.

B

En el AABC, si BM es mediana, entonces

S S {SABM:SMBC:S }
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PROBLEMA 01

En un triangulo ABC, la mediana CM vy altura BH se intersecan en el
punto D, tal que HC = 2(AH). Calcule la razén de las areas de las
regiones triangulares ABC y BDC.

1 1 3
A)g B)j C)Q
4 5
D)§ E)i
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En un triangulo ABC, la mediana CM y altura BH se intersecan en el

RESOLUC'ON 01 punto D, tal que HC = 2(AH). Calcule la razon de areas de las regiones
triangulares ABC y BDC.

S
Calcule =ABC

SDBC
Por relacion de areas

AADC: Sppie = 2(Sanp) = 2S

AABC: Sgyic = 2(Sang)

Sgpc = 4A

Sasc = 2(Smec) = 2(5A) = 10A

Sage - 10A _ 5

FS 7%~/
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COROLARIO

En un triangulo, al trazar las tres medianas, se determinan seis
regiones triangulares equivalentes.

Si AN, BM y CL son medianas, entonces

SAGL = SLGB = SBGN = SNGC = SCGM = SMGA =S
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TEOREMA

Si dos triangulos tienen dos angulos congruentes o suplementarios,
entonces las areas de sus respectivas regiones son proporcionales al
producto de las longitudes de los lados que determinan dichos angulos.

B N
/\ /\ Si a = 0, entonces
C { Spec _ bc
Sint nf
a 6
A b C M n L
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TEOREMA

A b o] n M

Sia+ 0 =180, entonces

S bc
S,, “nt

NL
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PROBLEMA 02

En una semicircunferencia de diametro AB y centro O, se ubican los

puntos consecutivos P, Qy T (P en AQ) OP y OQ intersecan a AT en
los puntos C y D. Si mPQ = mTB vy las &reas de las regiones
triangulares ACO y ODT son S, y S,, entonces el area de la region
cuadrangular PQDC es

A) 2S,+ S, B) S, +2S, C) 2(S, +S,)

D) S;+S, E) S;+S,+./(51)(S))
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En una semicircunferencia de didametro AB y centro O se ubican los

£ puntos consecutivos P, Qy T (P en AQ), OP y 0Q intersecan a AT en los
RESOLUCION 02 puntos C y D. Si mPQ = mTB y las areas de las regiones triangulares
ACO y ODT son S, y S,, entonces el area de la region cuadrangular
PQDC es

Apqnc = Sx
Por angulo central: mzPOQ = mzTOB =w

Entonces: w+ 6 =180

Relacion de areas (angulos suplementarios)

Sx+M _ (OP)(0Q)
S,+M+S,  (OA)(OT)

Sx«+M _(R)(R)
S;+M+S, (R)(R)

=1

Sy+M =S, +M+S,
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. PROBLEMA 03
"~ En la figura, r y R son las longitudes del inradio y el circunradio del

SABC _ 2R

triangulo ABC. Demuestre que’g .
MNP
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S
Demuestre: SAABC — 2_rR
AMNP

S;MIP _ I S,MIN _ 1T SuNIP _ °F
SsaBC  PC’S,ABc @€'S,aBc @D

SAMNP _ 2 (ﬁ)
SAABC abc

Sumando se tiene;

C Dando forma se tiene: SAMNP _ 2T /Bt )

S,ABC 4R abx

Invertimos la expresion: SaABC _ 2R

SAMNP T
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TEOREMA

Si dos triangulos son semejantes, entonces la razon de las areas de

Sus respectivas regiones, son proporcionales a los cuadrados de las
longitudes de sus elementos homaologos.

| 4 5 92 9 .9 9 A
Si AABC ~ AMNL, entonces Spc_ @ b ¢ H R_ 17
SMNL m2 n2 ﬁz hz rz
N
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PROBLEMA 04

En la figura, calcule el area S, en funcion de las areas S, y
Sy E

E) S, +S,
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RESOLUCI()N 04 En la figura, calcule el area Sy en funcidn

delas areas S,y S,

Halle Sy

AAED ~ AACB ( AAA) 3 (1)
D 2

. . P Y o
n AABD, t. de la bisectriz interior =4 =
c AABD, porrelacion de areas S - N
m Sz m
Lue ob—— S1 i)

B g a p— SZ

Laier”

\
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PROBLEMA 05

Una regidn triangular ABC de centroide G tiene k u“ de area. Por G,

se traza una paralela a AC, que interseca a los lados AB yBC en P
y Q respectivamente. Halle el area de la region APQC.

k k 2k
A) 5 B) 5 C) 5
3k 5k
D) = E) 5
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) Una region triangular ABC de centroide G, tiene k u? de area. Por
RESOLUCION 05 G se traza una paralela a AC, que interseca a los lados AB y BC
en Py Q respectivamente. Halle el area de la region APQC.

B
Dato: SABC — k CaICUIe SAPQC

Dato G es centroide: BG =2n,GM =n
o Dato PQ // AC:
. T.deThales:BQ=2r, QR =
a c B AABC ~ APBQ (AA)

r SABC2 _ SPBg _ SaBC - SPB%
: p Bn° (20" @3B’ - (@20

@)

K _ Sap
A M C Orz — ~5r2

oK

WSRO =~ Clave: E
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PROBLEMA 06

Sea el triangulo ABC, los puntos R, Py Q pertenecen a AB, BCy AC,
los segmentos RP y PQ son paralelos a AC y AB respectivamente.
Si las areas de las regiones triangulares RBP y QPC son M y N,
entonces el area de la region triangular ABC es

N M+N)* ) (Wi VR)” 0 (N > m>2
(B3 o (Bt
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Sea el triangulo ABC, los puntos R, Py Q pertenecen a AB, BCy AC, los

2 segmentos RP y PQ son paralelos a AC y AB respectivamente. Si las
RESOLUCION 06 areas de las regiones triangulares RBP y QPC son M y N, entonces el

area de la region triangular ABC es

Calcule; SAABC ARBP ~ AABC

iy )2 ()
Q SpaBc \a+b/ [Sppage P
M AQPC ~ AABC
R 2
N ::(fL) __N =*£L'UD
SAABC a+b \/SAABC a+b™

De (1) + (II):

Clave: E
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PROBLEMA
258

En un triangulo rectangulo ABC, recto en B, la circunferencia
inscrita es tangente a BC y AC en los puntos M y N
respectivamente . Si AB =8 cm y BC = 15 cm, entonces el area
(en cm?) de la region triangular MNC es

400 500 576
T B) Zg C) 57
580 ) 600
19 13

\
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PROBLEMA
259

En un tridngulo ABC, se trazan la mediana AE y la ceviana BD, las
cuales se intersecan en el punto R. Si AD = 3(DC), entonces la
razon de las areas de las regiones triangulares EBR y ABR es

1 1 1
A) 7 B) 5 C) 7
1 1
D) £ E) ¢

%
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PROBLEMA
261

Un triangulo equilatero ABC esta inscrito en una circunferencia,

el punto P pertenece al arco menor BC. Si BP = a y PC = b,
entonces la razéon de areas de las regiones triangulares BPA vy
APC es

a+b a a
A) = B) b, C) s
d
) a+2b E) a+3b
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PROBLEMA
262

En un triangulo ABC, el angulo ABC mide 120, la bisectriz
exterior CE y la prolongacion de la bisectriz AD y CE se
intersecan en P tal que la diferencia de las areas de las
regiones triangulares APE y CPD es igual a 12 u?. ;Cual es el
area (en u?) de la region triangular APC?

A) 4 B) 6 C) 8
D) 9 F) 12

\\
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PROBLEMA

263
En  un triangulo ABC de incentro , en
AC se ubican los puntos P y Q tal que

Pl // AB, 1Q // BC, AB + BC = 2(AC) y el area de la region
triangular ABC es 36 u2. Calcule el area (en u?) de la region
triangular PIQ.

A) 4 B) 6 C) 9
D) 12 F) 18

%
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PROBLEMA
264

Sea la circunferencia de centro O inscrita en el triangulo ABC los
puntos P y Q pertenecen a AB y BC respectivamente tal que PQ
es tangente y paralelo a AC. SiAB =30u, BC=14uyAC =40y,
entonces, el area (en u?) de la region triangular PBQ es

A) 2/21 B) 4/21 C) 5/21
D) 8/21 E) 10/21

\\
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PROBLEMA
265

En un tridngulo ABC recto en B de incentro |, las rectas Al y Cl
intersecan a la circunferencia circunscrita en los puntos P y Q.
Calcule la razén de las areas de las regiones triangulares PBQ y
AlC.

A) 1/4 B) 1/3 C) 1/2
D) 2/3 E) V2/2

%
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PROBLEMA
269

En un tridngulo ABC, se trazan las alturas AQ y CP. Si AC = b, PQ
= a y el area de la region triangular es S, entonces el area de la
region PBQ es

A) E)s B) ()S C) (5p)S
) JEAIALS E) vabs

%
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